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I. a) Să se arate că dacă log , log , log
a b c

x bc y ac z ab= = = ,  atunci 
2x y z xyz+ + + =  

b) Fie , ,a b c  numere reale strict pozitive. Arătaţi că dacă, 2 35,a
=  145 =

b , 
7 10c

=  atunci ( ) 2abc a b c− + + = . 
 

II. Se consideră numerele complexe 1 2 3, ,z z z  astfel încât 

Rzz ∈+ 21 , Rzzzz ∈⋅+⋅ 2313  si RCz −∈3 . Să se demonstreze 
că Rzz ∈+

2010
2

2010
1 .                                

  
III. Să se demonstreze că ( ), , 1,a b c∀ ∈ ∞ , are loc inegalitatea: 

( ) ( ) ( )
log log log log log log 2 2 2a b b c a cc c a a b b

ab bc ac a b c
⋅ ⋅ ⋅

+ + ≥ + + . 

Se cunoaște : dacă , 1x y > , atunci log 0
x

y > . 
 
IV. Fie ∗

∈ Czzz 321 ,,  cu 1 2 3 0z z z+ + =  şi 1 2 3, ,z a z b z c= = = . Ştiind că 
2 2 2

a b c+ = , arătaţi că 2 2 2 2
1 2 0b z a z+ = .  
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Timp de lucru: 3 ore 
Fiecare subiect este punctat cu 7 puncte 


